
Μάθηµα (1) - Μονοτονία 
συνάρτησης
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Διάγραµµα Θερµοκρασίας σαν συνάρτηση του χρόνου  
                  Τ=f(t)   Temperature=f(time)

T(0)=5

T(4)=3

T(16)=11

T(24)=5
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Στο διάστημα [0,4]  παρατηρούμε ότι η γραφική παράσταση της θερμοκρασίας κατέρχεται 
 (δλδ Τ πέφτει)  Τ Γνησίως φθίνουσα

Μονοτονία 
συνάρτησης
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Στο διάστημα [4,16]  παρατηρούμε ότι η γραφική παράσταση της θερμοκρασίας ανέρχεται 
 (δλδ Τ ανεβαίνει)  Τ Γνησίως αύξουσα

Μονοτονία 
συνάρτησης
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Ασκήσεις για το σπίτι (1)

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 38



Μάθηµα (2) - Ακρότατα 
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Ακρότατα συνάρτησης

Στο διάστημα 
[0,24] που 
λαμβάνει η 
συνάρτηση Τ 
την μέγιστη 
τιμή της;

maxT(t)=T(16)=11
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Ακρότατα συνάρτησης
Στο διάστημα 

[0,24] που 
λαμβάνει η 
συνάρτηση Τ 
την ελάχιστη 
τιμή της;

minT(t)=T(4)=3
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Παράδειγμα (1)

Μία συνάρτηση μπορεί να έχει και 
μέγιστο και ελάχιστο,  

μόνο ελάχιστο,  
μόνο μέγιστο ή  

ούτε μέγιστο ούτε ελάχιστο

Βρείτε τα ακρότητα κάθε 
συνάρτησης
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Ασκήσεις για το σπίτι (2)

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 38
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Ασκήσεις για το σπίτι (3)

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 39



Μάθηµα (3) - Aσκήσεις στη 
µονοτονία (µε τύπο συνάρτησης) 
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!13

Πώς αποδεικνύω ότι μία συνάρτηση είναι γνησίως αύξουσα ή φθίνουσα;

Παράδειγμα (1)

Με τον ίδιο τρόπο βρείτε την μονοτονία της συνάρτησης  4f(x) = 5x + 2
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Πώς αποδεικνύω ότι μία συνάρτηση είναι γνησίως αύξουσα ή φθίνουσα;

Παράδειγμα (2)

Με τον ίδιο τρόπο βρείτε την μονοτονία της συνάρτησης   4f(x) = − 8x −
2
3



Μάθηµα (4) - Aσκήσεις στα 
ακρότατα (µε τύπο συνάρτησης) 
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Παράδειγμα (3)
Πώς αποδεικνύω ότι μία συνάρτηση παρουσιάζει ελάχιστο ή μέγιστο σε ένα σημείο;
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Παράδειγμα (3)
Πώς αποδεικνύω ότι μία συνάρτηση παρουσιάζει ελάχιστο ή μέγιστο σε ένα σημείο;
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Άσκηση για το σπίτι (1)

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 38
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Διόρθωση ασκήσεων (1)

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 38



Μάθηµα (5) - Συµµετρίες 
συνάρτησης  
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!21

Συμμετρίες συνάρτησης 
• Άρτια συνάρτηση
• Περιττή συνάρτηση
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Συμμετρίες συνάρτησης 
• Άρτια συνάρτηση
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Συμμετρίες συνάρτησης 
• Άρτια συνάρτηση
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Παραδείγματα άρτιων συναρτήσεων
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Συμμετρίες συνάρτησης 
• Περιττή συνάρτηση
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Συμμετρίες συνάρτησης 
• Περιττή συνάρτηση
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Παραδείγματα περιττών συναρτήσεων
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Ασκήσεις για το σπίτι (1):

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 39
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Ασκήσεις για το σπίτι (2):

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 39
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Ασκήσεις για το σπίτι (3):

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 39



Μάθηµα (6) - Συµµετρίες 
συνάρτησης (2)  
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Γενικότερα για τις άρτιες και περιττές συναρτήσεις:

• Πώς καταλαβαίνω εάν η συνάρτηση είναι άρτια ή περιττή έχοντας μόνο τον τύπο της;
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Συμμετρίες συνάρτησης 
• Πώς καταλαβαίνω εάν η συνάρτηση είναι άρτια ή περιττή έχοντας μόνο τον τύπο της;

Χρησιμοποιώ τον ορισμό!!

Υπολογίζω την f(-x) :

• Εάν f(-x)=f(x) τότε η f είναι άρτια.
• Εάν f(-x)=-f(x) τότε η f είναι περιττή.
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Παράδειγμα (1) 

Βρείτε την συμμετρία της συνάρτησης f(x)= �2x4 − x2 + 1
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Παράδειγμα (2) 

Βρείτε την συμμετρία της συνάρτησης f(x)= �2x3 − x
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Άσκηση για το σπίτι (1):

Άσκηση σχολικού βιβλίου σελίδα 38


